Limity posloupnosti

4. cviceni
Matematika 1, NMMA701, Ondtej Bouchala

Teorie:

Necht {a,},._, je posloupnost, a € R. Rekneme, Ze A je limitou posloupnosti {a,},
pokud plati, Ze

VeeR, e>03dnpeNVneN, n>ng: |a, —A| < e.

Rekneme, Ze limitou posloupnosti {a,} je co, pokud YK € R 3ng € NVn > ng: a, > K.
A koneéné rekneme, Ze limitou posloupnosti {a,} je —oo, pokud YK € R 3ng € N
YvneN,n>ngy: a, < K.

Jedi A € R* := RU {—00,00} limitou posloupnosti {a,}, pak to zna¢ime symbolem
,11520 a, = A, pripadné lima, = A. M&-li posloupnost kone¢nou (vlastni) limitu, rek-

neme, 7e je konvergentni. Neni-li tomu tak, rekneme, Ze je divergentni.
Necht {a,} a {b,} jsou posloupnosti, lim a, = A, lim b, = B, kde A, B € R*, pak

n—oo
plati:

e lim (a, + b,) = A + B, je-li vyraz na pravé strané definovdn.

n—-oo

e lim (a,-b,) = A- B, je-li vyraz na pravé strané definovan.

n—oo

e Je-li pro kazdé n € N ¢&islo b, nenulové, pak lim (a—“> = %, je-li vyraz na pravé

n—o00 bn

strané definovan.

Priklady:

1. Spoctéte (z definice) ndsledujici limity posloupnosti (pokud existuji):

a) lim (—-2)™ ¢) lim cos(nmn)
b) lim (-1)" +1 d) lim sin(nom)

2. Spoctéte ndsledujici limity posloupnosti (pokud existuji):
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c) lim 7 h) lim exetasr m) lim e
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d) lim 5 i) fm (2% -3-37) n) lim (2550 - 5)
e) lim <\/n+ —\/H> j) lim YrizZn o) lim n
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